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Solutie
1. a) Severifica prin calcul.

b) olet(A—A‘):o|et(A—At)t :o|et(At —A) :—det(A —At), deci det(A—At):O.

c) A-A'#£0;, siinconsecints, rang(A—At)zl.

a b c 0 b-d c-g
Daci A=|d e f |, aunci A-A'=|d-b 0 f-h|.
g h i g-¢ h-f 0
Daci am avea rang(A— A‘) =1, atunci toti minorii de ordinul doi ai matricel ar fi nuli.
a b c
Obtinem b-d=h-f =c-g =0, deci A=|b e f |, adica A=A!, fds.
c f i

Asadar rang(A—At)zz si cum det(A—At):O, rezulta rang(A—At):Z.

2. a) Notand x®=t obtinem ecuatia t> -5t +4 =0, cusolutiile t; =1 si t,=4.

Radacinilelui f sunt x =-2, % =-1, X3=1, x,=2.

b) DdJ Q astfel ca h:a(x +%)£x —%)(x +1)(X -1). Obtinem h=4X*-5X? +1.

¢) Din g(-2)=g(-1) =g(1) =g(2) =2 deducem ca existd polinomul cu coeficienti intregi ¢, astfel
incat g(X)=f(X)m@(X)+2. Presupunem contrariul, deci ci existi nOZ, astfel incat g(n)=0.
Obtinem (n-2)(n-1)(n+1)(n+2) @(n) =-2.

Egalitatea anterioara avand loc in multimea Z, divizorii intregi ai lui -2 fiind -2, -1,1,2, obtinem

cd doui dintrenumerele n-2,n-1,n+1n+2 coincid, fals.
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